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4 Examen Final »

Exercice-01 : On considére la suite (u,),en définie par ug = 0 et par la relation de récurrence

1, 3
Up41 = gun + 5
Montrer que pour tout Vn € N*, u,, > 0.
On suppose que la suite (u,) converge vers [, déterminer /.
Montrer que Vn € N, u, < 3.
Montrer que la suite (u,)nen €st croissante, que peut-on en conclure ?

e

Exercice-02 : Déterminer (s'ils existent) : les majorants, les minorants, la borne supérieure, la
borne inférieure, le plus grand élément et le plus petit élément des ensembles A et B suivants tout
en justifiant les réponses.

A:[\/ﬁ,g[m@ et B:{(—l)"+%,n€N*}

Exercice-03 : Soit la fonction f définie sur R par

1
_Je@® s x#£0
f(m){ 0 si 2=0
1. Montrer que f est continue sur R.
2. Calculer f'(x) pour tout z € R.
3. Calculer lir% f'(z). Que peut-on en déduire ?
z—

Exercice-04 : Les deux questions 1. et 2. de cet exercice sont indépendantes.

1. Soit = et y deux réels avec 0 < x < y. Montrer que

re 97T
In(y) — In(x) Y.

2. Soit f: R* — R la fonction définie par f(z) = ex.

a. Montrer que pour tout x > 0, il existe ¢ €]z, z + 1] tel que

@)~ flz+1) = ~et

c2

b. Déterminer
1

lim xQ(e% — ewtl)
Tr—00
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