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| Exercice 1. Sofenr A ot B deux parties non vides de R,

I (2) Supposzns que B est bornée, Montrer que si A C B, alors A est banée et que sUP A £ sup B at infA = ind B,
| (2} Suppusors que A et bornds etque B={|r-y x,yeAl

| ~ Momrer que 8 est majorse et que: sup B =supA —infA.

(1) Supposons que A K} et que A est majorée. Posons © 4’ — {1, x eA}. '
l 1
~— Mcrirer que . infA4’ = .
sup A
| {a) Suppeszis que A et B sont majorses et on definit l'ensembla - A4 8= ¥+ redet ye b,
— Ma-irer gue : sup{d + B} = sup A ~ sup B.

i Exercice 2. Montrer les assertions suivantes
(1) I n'exicte pas de nombre ratianne| qui vérifie 'équation »2 = 2. !
. (2} L'ensemble fr € Qf © « 2} ne posséde pas de borne supériaure dans Q. i

: . ’ . oo p : [
Exercice 3. Four chacun des ensembles stivams, déterminer |a borne supérisure, ta horne inférieure, le maximum et Ja [

| minimum s'ils zxistent des ensembles suivants (an j

S |
ustifiant, si nécessaire, vos réponses en utilisant la caractérisation des |
bornes supérieures at inférieures),

) xy2 ) L e2Nm,
A = 00 = ) e (2, e,y a2 e

i Exercice 4. Montrer que ;
|' (¥x,yeR:|x+y = +lyl, (2)¥r,weR, : [vr- Yyl = Aie-yl, Yo,y e R max(fx,|y) = Il‘x—-r:f—l‘:“l“_—h |
| (4! Paur r € IR, an a (“a"e >0, tlzee=s = ﬂ)f BIVeL 2y axs R fry +dp + o d 0 2 |+ i) =+ [, ‘
Exercice 5. Soit E 1a fonction “partie entiére" définie sur R. |
(1) Donner E(=7,1), E(—3), E(vD), E(—m). |
{2) Demontrer les résultats suivants : ‘
fa}) weR: Efxi=zx<1 + E(x)
(b} vi.yeR: x5 y=—= E(x) = E(y).
fe) ¥menN: E((va+ i+ 1) = dn 4 1,
(d) Y =M ¥neZ- E(fi+x)=n+ E(z) |

(3) La provrieté suivante est-t-lla vraig? Justiflier vorre réponse

YreR,¥nef: Efmr) = rE(x)

Date: Dimanck:, 20 octobre aozyg,
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