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Exercice 1

Soit E un espace vectoriel des polynômes de degré inférieur ou égal à 2 à coefficients réels. E = R2[x].
On définit l’application

(P,Q) 7−→< P,Q >=
∫ 2

0
(2− t )P (t )Q(t )d t

1. Montrer que (E ,< ., . >) est un espace euclidien .

2. Donner une base orthonormée de E .

Exercice 2

Soit x1, x2, · · · , xn > 0 tels que x1 +x2 +·· ·+xn = 2. Montrer que(
n∑

k=1

√
kxk

)2

É n(n +1)

Etudier les cas d’égalité.


